
Îëèìïèàäà øêîëüíèêîâ ¾Íàäåæäà ýíåðãåòèêè¿. Çàêëþ÷èòåëüíûé ýòàï

ÇÀÄÀÍÈÅ ÏÎ ÌÀÒÅÌÀÒÈÊÅ
ÂÀÐÈÀÍÒ 17881 äëÿ 8 êëàññà

1. Â 7:00 íà òàáëî áûëè íàïèñàíû ÷èñëà 2 è 3. Â òîò æå ìîìåíò ìåæäó íèìè
ïîÿâèëàñü èõ ñóììà. Çàòåì êàæäûé ÷àñ ìåæäó êàæäîé ïàðîé ñîñåäíèõ ÷èñåë
ïîÿâëÿëàñü èõ ñóììà. ×åìó áóäåò ðàâíà ñóììà âñåõ ÷èñåë, íàïèñàííûõ íà òàáëî,
â 13:15? Ïðåäëîæèòå òàêæå ñïîñîá ïîäñ÷åòà ñóììû ÷èñåë, êîòîðûå ïîÿâèëèñü
áû ê 7:00 ñëåäóþùåãî óòðà.

2. Ñîðîêîíîæêà Ñòåôàíèÿ õðàíèò â ñóíäó÷êå 570 ðàçíîöâåòíûõ íîñêîâ è
êàæäîå óòðî íàäåâàåò íà âñå ñâîè íîãè 38 èç íèõ (åùå äâå åå êîíå÷íîñòè, ðà-
çóìååòñÿ, ðóêè). Ìîæåò ëè òàê ñëó÷èòüñÿ, ÷òî ê êàêîìó-òî ìîìåíòó âðåìåíè
êàæäûé íîñîê áóäåò íàäåò âìåñòå ñ êàæäûì äðóãèì ðîâíî ïî ðàçó? Îïðåäåëè-
òå, ñêîëüêî äíåé äëÿ ýòîãî ïîòðåáóåòñÿ, ëèáî äîêàæèòå íåâîçìîæíîñòü.

3. Íà ïîñâÿùåíèè â ñòóäåíòû Ïàøà, Ñàøà, Âàëÿ è Æåíÿ ïî÷èñòèëè íåñêîëü-
êî ìåøêîâ îâîùåé. Èçâåñòíî, ÷òî îò îäíîãî ìåøêà êàðòîôåëÿ îñòàåòñÿ 5 êã
î÷èñòêîâ, îò îäíîãî ìåøêà ìîðêîâè � 4 êã, îò îäíîãî ìåøêà ëóêà � 1 êã è îò
îäíîãî ìåøêà ïîìèäîðîâ � 2 êã. Ó êàæäîãî ïîëó÷èëîñü ðàçëè÷íîå (ïî âåñó) êî-
ëè÷åñòâî îòõîäîâ îáùèì âåñîì 18 êã. Åäèíñòâåííûé ìåøîê êàðòîôåëÿ äîñòàëñÿ
Ïàøå, à áîëüøå âñåãî ìåøêîâ îâîùåé ïî÷èñòèëà Ñàøà, ïîëó÷èâ ñ íèõ íàèìåíü-
øèé âåñ îòõîäîâ. Îò ïîìèäîðîâ áûëî ïîëó÷åíî 6 êã î÷èñòîê. Îáùèé âåñ îòõîäîâ
ó Ïàøè è Æåíè îêàçàëñÿ ðàâíûì îáùåìó âåñó îòõîäîâ Ñàøè è Âàëè. Ñêîëüêî
ìåøêîâ êàæäîãî îâîùà áûëî ïî÷èùåíî?
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4. Â ïðÿìîóãîëüíèêå ABCD ñòîðîíà
AB âäâîå êîðî÷å ñòîðîíû BC. Âåðøèíà M

êâàäðàòà KLMN ëåæèò íà ñåðåäèíå ñòî-
ðîíû BC (ñì. ðèñ). Âûÿñíèòå, ïðè êàêèõ
çíà÷åíèÿõ óãëà CMN ðàññòîÿíèå îò A äî L
áîëüøå, à ïðè êàêèõ � ìåíüøå, ÷åì ðàññòî-
ÿíèå îò D äî N . Âûÿñíèòå òàêæå, êàê çàâè-
ñèò îòâåò íà ïîñòàâëåííûé âîïðîñ îò òîãî, ïåðåñåêàåò ëè êàêàÿ-íèáóäü ñòîðîíà
êâàäðàòà KLMN ñòîðîíó AD.

5. Íàéäèòå âñå ðåøåíèÿ ñèñòåìû íåðàâåíñòâ

#
x2 � 6x� 6y ¤ 0,

y2 � 2xy � 9 ¤ 0.

Решить задачу – это вывести, а не угадать ответ! Решение должно содержать логиче-
ское обоснование всех его этапов с формулировкой предположений и выводов.




